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Ficha 11 - Funcdes Reais de Variavel Real
Integrais de Riemann.

1. Calcule o valor dos seguintes integrais:
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2. Calcule, usando integra¢do por partes, os seguintes integrais:
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3. Calcule, usando uma substituicdo conveniente, os seguintes integrais:
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4. Considere a funcdo
0, sex =0
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(f_|_0§;2()2)’ se x > 0.

(a) Mostre que f & continua no seu dominio.

(b) Calcule F', primitiva de f, tal que F'(0) =



c) Calcule /01 f(x)dx

5. Seja G : R — R a fungdo definida por

Glz) = (22 + 1)/361 F(t) dt

onde f:R — R é de classe C!' em R.

(a) Mostre que G"(1) — G'(1) = 8(f'(1) + f(1)).
(b) Sabendo que existe a € R tal que G(a) = 0 mostre que existe ¢ € R tal que f(c) = 0.

6. Seja H a funcdo real de variavel real definida por

(a) Indique o dominio de H.
(b) Determine a expressdo analitica da derivada da fungdo H.
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7. Seja F' a fungdo real de variavel real definida por F'(z) = Vi (t+2)dt
1

(a) Indique o dominio de F.
(b) Determine a expressdo analitica da derivada da fungdo F.

(c) Estude a existéncia de extremos de F.

8. Calcule, se existirem, os seguintes limites:

4
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9. Considere a funcio f(x) :/ t2 log(t) dt.
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(a) Determine o dominio de f.

(b) Escreva a férmula de Taylor de f, com resto de ordem 3, em torno do ponto 1.

(c) Use a alinea b) para calcular hm /()
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10. Determine o valor da area do dominio limitado pelas rectas x = — 5 r=mey =20, epela

representacdo grafica da fun¢do f(x) = cos(2z) + 1.
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Considere a fungdo real de variavel real definida por f(z) = ﬁ Calcule a area do
x

dominio plano limitado pelo grafico da fungdo f e pela recta y = 0, no intervalo [—1, 5].

Calcule a area do dominio plano limitado pelas representacdes graficas das fungdes g(z) = €*
e f(z) = e~ no intervalo [—1,2];

log (z)

Calcule a area do dominio plano limitado pelas representacdes graficas das funcdes y = 5
x

1 .
ey = _5no semiplano = > 1.

Determine o valor da area do dominio limitado pelas representac@es graficas das funcdes:

(@) y=2% - 622 +8x ey =22 — 4x;
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(b) v 2417772
(c) y=-a'+222+5ey=—2%+22+5;
(d) y=vVa2—ley=2%-1;
(e) y =2 —x ey = sen(nz);
f)y=lr—1-3ey=—a?+2r+2.
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Calcule a area da porcdo da elipse de equacdo < + 6= 1, exterior a elipse de equacdo
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Os graficos das fungdes f(x) = 2% e g(z) = ca3, onde ¢ > 0, intersectam-se nos pontos (0, 0)
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e <7, —2). Determine o valor da constante real ¢ de modo que a regido limitada pelos graficos
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de fedeg (no intervalo {0, fD tenha area igual a 3
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