Propriedades de Calculo de Integrais Duplos

Sejam f, g funcdes definidas de R? em R

@ Seja A= Ay U Ay com int(A1) Nint(Az) = 0. Se f é integrvel em
Ay eem As entdo f é integrdvel em A e

//Af(“’y)dxdy:/ " f(w)dxdy+/ A2f(m,y)da:dy

@ Se f e g sdo integraveis em A e ¢ € R entdo

//A(f+cg)($,y)da:dy=//Af(a:,y)d:ndy—|—c//Ag(x,y)dxdy
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Propriedades de Calculo de Integrais Duplos

e Se f(z,y) > g(z,y),Y(xz,y) € Ae f e g sdo integraveis em A entdo:

//Af(x,y)dwdyz//Ag(w,y)dxdy

@ Se f é integravel em A entdo |f| é integravel em A e:

‘//Af(x,y)dxdy‘S//A|f(:c,y)|d:cdy
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Aplicacoes dos Integrais Duplos

@ Volume compreendido entre duas superficies definidas por z = f(x,y)
ez =g(z,y), com f(z,y) > g(z,y),¥(z,y) € D

V= //fxy g(z,y)dzdy

@ Area de um dominio plano D

A:// ldxzdy
D

@ Massa de uma lamina fina (de espessura desprezavel)

M = // x,y)dzdy,

com d(z,y) densidade da Idmina no ponto (z,y)
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Aplicacoes dos Integrais Duplos

o Centro de massa de uma lamina fina (de espessura desprezavel)

Mx:// x d(z,y)dzdy
D

My_// yd(z,y)dzdy
D

M, My>

CM:(M’M

@ Momentos de inércia de uma lamina fina (de espessura desprezivel)

I = / / y*d(x,y)dady
D

Iy:// 22d(z, y)dxdy
D
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Mudanca de Varidvel em Integrais Duplos

Teorema

Sejam f : S — R uma fungdo continua e'lT' : R — S uma fungdo vectorial
tal que T(R) = S e:

o T é de classe C!

o T' é injectiva no interior de R

@ 0 jacobiano deT' nio se anula no interior de R
Entdo:

//fwyda:dy—//f z(u,v) uv))‘gguvi
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