Definices, exemplos e propriedades
Definicao
Seja E um espaco vectorial sobre K.
@ Aos elementos de E chamamos vectores.
@ Aos elementos de K chamamos escalares.

© Se K =R, dizemos que E é um espaco vectorial real.

Observacdo
Num espaco vectorial E € valida a lei do corte: Para u,v,w € E,

u+w=v+w = u=yv.

Teorema
Sejam E um espaco vectorial sobre K, u,v € E e a € K. Ent3o:

1. a.OE = OE,'
2. 0.u= OE,'
3. aou=0g = a=0o0uu=0.
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4.2 Suespacos vectoriais

Definicdo (Critério de Subespago Vectorial)

Seja E um espago vectorial sobre K. Um conjunto F diz-se um subespaco
(vectorial) de E se:

Q FCE;

Q 0 €F;

Q@ Vu,veF, u+verF;

Q VaekK, Vue F, aueF.

Observacao

Todo o subespaco F de um espaco vectorial E, € ele proprio um espaco
vectorial.
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Exemplo

1. O conjunto
F={(xy)eR*:y=0}

é um subespaco vectorial de R?. Porqué?
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Exemplo

1. O conjunto
F={(xy)eR*:y=0}

é um subespaco vectorial de R?. Porqué?

2. O conjunto
F={(xy) € R?: x =5},

n3o é subespaco de R2. Porqué?
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Exemplo

1. O conjunto
F={(xy)eR*:y=0}

é um subespaco vectorial de R?. Porqué?

2. O conjunto
F={(xy) € R?: x =5},

n3o é subespaco de R2. Porqué?

3. O conjunto

F={[7 t]emam}u{[? 0]}

ndo é subespaco de My o(R).
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Exemplo

1. O conjunto
F={(xy)eR*:y=0}

é um subespaco vectorial de R?. Porqué?

2. O conjunto
F={(xy) € R?: x =5},

n3o é subespaco de R2. Porqué?
3. O conjunto
_ a b 0 O
F—{{ c 1} €M2X2(R)}U{|: 0 O}}
ndo é subespaco de My o(R).

4. O conjunto
F={(x,y,2) eR®: x=y =2z}

é um subespaco vectorial de R3.
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Como obter subespacos vectoriais de um espaco vectorial E 7

© Em E existem sempre dois subespacos:
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Como obter subespacos vectoriais de um espaco vectorial E 7

© Em E existem sempre dois subespacos:
F1 = {OE} e F2 = E.
@ Se F e G sdo subespacos de E :

Interseccdo de subespacos vectoriais

FeC / FNG
TR

subespacos de E

Soma de subespacos vectoriais

F+G={u+v: ueFnrveG}
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N ol MUl SDespacos vectoriais

Como obter subespacos vectoriais de um espaco vectorial E 7

© Em E existem sempre dois subespacos:
F1 = {OE} e F2 = E.
@ Se F e G sdo subespacos de E :

Interseccdo de subespacos vectoriais

Fek il Al
subespacos de E \

Soma de subespacos vectoriais
F+G={u+v: ue FAveEG}

Teorema
Se F e G sdo subespacos vectoriais de um espaco vectorial E, ent3o:
(a) A interseccdo F N G é um subespago vectorial de E;

(b) A soma F + G é um subespaco vectorial de E.
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