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1. (4 val.) Considere os conjuntos:
A=[-V3;-1NQ, B={e ™ neN}le C= {xEN:arccos (g—l) < g}
(a) Calcule o interior e o derivado de AU B.
(b) Sera B um conjunto fechado? Justifique a sua resposta.

(c) Explicite o conjunto dos majorantes e o conjunto dos minorantes de AU B U C'. Indique, caso
existam, o supremo, o infimo, o maximo e o minimo de AU B U C'. Justifique.

2. (4,5 val.) Calcule, justificando, os limites das seguintes sucessoes:

2n+3n+1
@) bn= g
2
_ sen(n) 3n+1\"
(b) en =23 <3n—|—4> }

3. (4,5 val.) Considere a sucessdo {xy, }nen definida por x,, = 2% WYn e N.

nl»

(a) Utilizando o Principio de Indugdo Matematica, mostre que:
H =

on 2\ "2
<2 (3) ,Vn e N\ {1,2}.

(b) Recorrendo a alinea anterior, calcule o lim z,.

(c) A sucessdo {xy, }nen € limitada? Justifique.

4. (4 val) Calcule os seguintes limites ou justifique a sua ndo existéncia, neste Ultimo caso recorrendo
a caracteriza¢do sequencial de limite (definicdo segundo Heine):

1 sex>0

(a) lir%[a: + sinal(x)] onde sinal(z) =<0 sex =0
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(c) Sera possivel prolongar por continuidade a fungio g(x) = L

™
————— + xcos (—) ao ponto
_ _ o -~ 2 +12—-6 2z P
x = 27 Em caso afirmativo, explicite a funcao prolongamento.

5. (3 val)
Seja f :[0;1] — [0;1] uma fun¢3o continua.
(a) Justifique a continuidade da funcdo g(z) = [f(x)]® — =.
(b) Aplique o Teorema de Bolzano a fung¢do g por forma a garantir que existe ¢ € [0;1] tal que

J(e) = Ve



