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1. (4,5 val) Considere os conjuntos:
A={zxcR:log(z*) <0} e B={zcQ:|x—3|>|x—5|}

(a) Determine A e B na forma de unido de intervalos ou intersec¢do de intervalos com Q.
Nota: Se ndo conseguiu determinar A e B considere, nas alineas seguintes, A = ]0,2[U]2,5[ e
B =[10,400[NQ.

(b) Calcule o interior de A, a fronteira de B e o derivado de AU B.

(c) O conjunto A é aberto? Sera AU B fechado? Justifique as suas respostas.

(d) Indique o conjunto dos majorantes, o conjunto dos minorantes de A U B e, caso existam, o
supremo, o infimo, o maximo e o minimo de A U B. Justifique.

2. (3,5 val.) Considere a sucessio, definida por recorréncia,

X1 = 2
{ Tpt1 = V22, +3, Vn €N
(a) Prove, por indugdo, que 0 <z, < 3, Vn e N.
(b) Prove que a sucessdo é mondtona.
(c) Prove que a sucessdo é convergente e calcule, justificando, o seu limite.

3. (4,5 val.) Calcule, justificando, os limites das seguintes sucessoes:

(a) an =log(n™) —log((n + 1)");

(b) b, = V3" + 27
N~
(c) cn—kzlm.

4. (5,5 val.) Considere a funcdo f, real de varidvel real, definida por

2a — (x —1)log(z+1), sex>0
fl@)=9",
e’ +1, se z < 0.

(a) Determine o dominio da fun¢do f.

(b) Estude a continuidade de f.

(c) Considere o valor de a que torna a fung¢do continua em 0. Justifique a existéncia de maximo e
minimo de f no intervalo [—3,1].

(d) Calcule wgrfoof(x) e mg@oof(x).

5. (2 val.) Seja f uma fungdo continua num intervalo I e suponha que f(I) é finito. Mostre que f é
constante em /.



